BUKIETY MATEMATYCZNE DLA SZKOLY SREDNIEJ

20 X rok 2004,/2005 Bukiet 2

Zbiér nazywamy wypuklym, jesli odcinek taczacy dowolne
dwa punkty nalezace do tego zbioru jest zawarty w tym
zbiorze.

1. a) Na plaszczyznie dane sa punkty A, B, C, D. Znajdz
punkt S o tej wlasnosci, ze jesli dowolne trzy sposréd punk-
téow A, B, C', D naleza do zbioru wypuklego, to punkt S
tez nalezy do tego zbioru wypuktego.

b) Na plaszczyznie dane sa cztery zbiory wypukte. Udo-
wodnij, ze jezeli dowolne trzy z tych czterech zbioréw maja
wspélny punkt, to wszystkie cztery zbiory tez maja wspol-
ny punkt.

2. a) Na plaszczyznie dane sa zbiory wypukle
Aq, ... Ap, Anga, n > 3. Uzasadnij, ze jesli dowolne trzy
sposrdd danych zbioréw maja wspolny punkt, to réwniez
dowolne trzy sposréd n zbioréw Ay, ..., Ap_1, A N Apyq
maja wspélny punkt.

b) Wykaz, ze czeSé wspllna dwoéch zbioréw wypuklych
jest zbiorem wypuklym.

c¢) Na plaszczyznie danych jest n zbioréw wypuklych,
n > 3. Udowodnij, ze jezeli dowolne trzy z danych zbioréw
maja wspolny punkt, to wszystkie zbiory tez maja wspdolny
punkt.

3. Czy podobna wlasno$¢ zachodzi dla zbioréw wypuktych
w przestrzeni tréjwymiarowej?
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