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Zadania dla gimnazjum Zestaw I (30 IX)

Zadanie 1. Przedstaw liczbe 50 w postaci sumy czterech liczb, ktorych iloczyn jest
rowny 9000.

Zadanie 2. Ktoéra z liczb: 9!, 10%°, 11 jest najwieksza, a ktéra najmniejsza?

Zadanie 3. Znajdz dlugos¢ wysokosci poprowadzonej z wierzchotka kata prostego w troj-
kacie prostokatnym o przyprostokatnych dtugosci a i b.

Zadanie 4. Podziel dany tréjkat ostrokatny na trojkaty rownoramienne.

Zadanie 5. Uzasadnij, ze jesli czworokat ma wiecej niz jedng o$ symetrii, to ma srodek
symetrii.

Zestaw II (20 X)

Zadanie 1. Uzasadnij, ze jezeli m i n sa liczbami catkowitymi niepodzielnymi przez 3,
to jedna z liczb mn + 1, m — n jest podzielna przez 3.

Zadanie 2. Wykaz, ze iloczyn dowolnych czterech kolejnych liczb catkowitych mozna
przedstawi¢ w postaci illoczynu dwoch kolejnych liczb parzystych.

Zadanie 3. Nastepujace liczby ustaw w kolejnosci od najmniejszej do najwiekszej:
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Zadanie 4. Podaj przyklad dziesieciu (niekoniecznie r6znych) liczb wymiernych réznych
od zera, ktorych suma jest rowna 1 i suma ich kwadratow jest rowna 1.

Zadanie 5. Dwa okregi przecinaja sie w punktach A i B. Przez punkt B poprowadzono
prosta przecinajaca jeden okrag w punkcie C', a drugi okrag w punkcie D. Uzasadnij, ze
odcinek AC jest érednicg jednego okregu doktadnie wtedy, gdy odcinek AD jest Srednica
drugiego okregu.

Zestaw III (10 XI)

Zadanie 1. Iloczyn dwoch liczb catkowitych niepodzielnych przez 6 jest réwny 144.
Znajdz te liczby.



Zadanie 2. Przedstaw liczbe 1000 w postaci 97k 4 1021, gdzie k i [ sg liczbami natural-
nymi.

Zadanie 3. Znajdz pieé¢ réznych liczb naturalnych, ktorych suma odwrotnosci wynosi 1.

Zadanie 4. Jedna przekatna dzieli pewien czworokat na dwa tréjkaty, z ktérych kazdy
ma katy 40°, 60° i 80°. Druga przekatna dzieli ten czworokat na dwa tréjkaty, z ktérych
jeden ma katy 50°, 50° i 80°. Jakie katy ma drugi trojkat?

Zadanie 5. Na bokach tréjkata prostokatnego zbudowano trojkaty réwnoboczne. Uza-
sadnij, ze suma pol trojkatow zbudowanych na przyprostokatnych jest réwna polu trojkata
zbudowanego na przeciwprostokatne;j.

Zestaw IV (15 XII)

Zadanie 1. Znajdz najmniejsza liczbe pieciocyfrowa, ktorej wszystkie cyfry sa parzyste,
a ich suma jest rowna 22.

Zadanie 2. Dane sg liczby naturalne m,n > 1. Wykaz, ze

n - \m ‘
Zadanie 3. Przyprostokatna tréjkata prostokatnego ma diugosé /2. Znajdz diugosci
dwdbch pozostatych bokéw tego trojkata, wiedzac, ze ich réznica jest rowna 1.

Zadanie 4. Dany jest czworokat ABC D taki, ze |AB| = |AD|, |BC| = |CD|, |£BAD| =
60° oraz |[ZBCD| = 150°. Udowodnij, ze |AB| = |BD| = |AC].

Zadanie 5. Jaka najmniejsza liczba koloréw wystarczy do pomalowania wierzchotkow
ostrostupa n-katnego tak, aby konce kazdej krawedzi byty réznych koloréw? To samo
pytanie dla graniastostupa n-katnego.

Zestaw V(9 III)

Zadanie 1. Oblicz
2100 . 2—99 . 298 . 2—97 . 22 . 2—1.
Zadanie 2. Wykaz, ze liczby x i y spelniaja réwnanie
vyt =2xy+1

doktadnie wtedy, gdy |z — y| = 1.

Zadanie 3. Znajdz wszystkie liczby czterocyfrowe ABC D, ktore sa podzielne przez
wszystkie swoje cyfry oraz przez liczby dwucyfrowe AB, BC'i CD.
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Zadanie 4. Oblicz pole rombu o boku dlugosci a, w ktérym jedna z przekatnych ma
dhugosé a.

Zadanie 5. Dany jest trojkat ABC. Przez punkt C' prowadzimy proste rownolegte do
dwusiecznych katow BAC' i1 ABC. Punkty przeciecia tych prostych z prosta AB oznaczmy
przez K i L. Uzasadnij, ze dlugo$¢ odcinka KL jest rowna obwodowi trojkata ABC.



Wskazéwki do zadan

Zestaw 1

1. Wypisz wszystkie dzielniki liczby 9000 mniejsze od 50. Ile sktadnikéw szukanej sumy
moze by¢ liczbami parzystymi? Ile sktadnikéw moze by¢ podzielnych przez 57

2. Nie trzeba podnosi¢ liczb 9 ani 11 do potegi wyzszej niz trzecia.
3. Wykorzystaj pole trojkata.

4. Rozwaz podzial na trzy tréjkaty.
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. Przez jakie punkty moze przechodzi¢ o$ symetrii czworokata? Rozwaz dwie mozliwosci.

Zestaw 11
1. Rozwaz reszty z dzielenia przez 3.

2. Napisz iloczyn dowolnych czterech kolejnych liczb catkowitych zaczynajac np. od n.
Przeksztaté ten iloczyn do szukanej postaci.

4. Szukaj wérdd liczb postaci £ i 1

5 1 7 z odpowiednimi znakami i w odpowiedniej liczbie
egzemplarzy.

5. Zwr6é uwage na katy.

Zestaw 111
1. Jedna z szukanych liczb nie moze by¢ podzielna przez 2, a druga przez 3.
2. Zauwaz, ze 97 = 100 — 3, a 102 = 100 + 2.

3. Latwo podac trzy liczby naturalne, ktorych suma odwrotnosci wynosi 1. Jak przed-
stawi¢ liczbe % w postaci sumy dwoch odwrotnosci?

5. Wystarczy skorzysta¢ ze wzoru na pole trojkata rownobocznego i z pewnego znanego
twierdzenia.

Zestaw IV

2. Jaka jest zalezno$¢ miedzy wyktadnikami po obu stronach?
3. Twierdzenie Pitagorasa i wzor skréconego mnozenia.

4. 7Zwrdé uwage na trojkaty rownoramienne.
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Najpierw pomaluj wierzchotki podstawy.

Zestaw 'V

Przyjrzyj sie uwaznie wyktadnikom.

Przeksztaté rownanie i skorzystaj ze znanego wzoru.
Zauwaz, ze ABCD = AB - 100+ CD.

Narysuj dany romb i te przekatna.
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Wykorzystaj réwnosci katow.



