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Zadania dla szkoły średniej Zestaw V (21 XI)

Zadanie 1. Udowodnij równość

11 . . . 1︸ ︷︷ ︸
n

· 99 . . . 9︸ ︷︷ ︸
n

+33 . . . 3︸ ︷︷ ︸
n

= 11 . . . 1︸ ︷︷ ︸
n

22 . . . 2︸ ︷︷ ︸
n

.

Zadanie 2. Wykaż, że liczba n6−n2 jest podzielna przez
60 dla dowolnego całkowitego n.

Zadanie 3. Rozwiąż równanie x · [x] = 10, gdzie symbol
[x] oznacza część całkowitą liczby x.

Zadanie 4. Uzasadnij, że jeżeli liczby rzeczywiste a i b
spełniają warunek

an + bn

2
=
(
a+ b
2

)n
dla n = 2, to spełniają ten warunek dla dowolnego natu-
ralnego n.

Zadanie 5. Wykaż, że w każdym trójkącie stosunek dłu-
gości pewnych dwóch boków jest większy od 1 i mniejszy
od
√
5+1
2 .
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