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1. Na ptaszczyznie dane jest koto K o srodku S i promieniu R.
Jauwaz, ze:

a) jesli punkt M lezy w kole K, to koto o Srodku M i promieniu a
jest zawarte w kole o srodku S i promieniu R + a;

b) jesli punkt M nie lezy w kole K, to koto o érodku M i pro-
mieniu ¢ < R nie ma punktéw wspolnych z kotem o srodku S
i promieniu R — a.

2. Rozwazmy prostokatny uktad wspotrzednych na ptaszczyz-
nie. Symbolem K (r) oznaczamy koto o srodku (0,0) i promie-
niu r. Kwadratem jednostkowym o érodku (z, y) nazywamy kwa-
drat o wierzchotkach (x + %, == %) Punkt, ktérego obie wspol-
rzedne sg catkowite, nazywamy punktem kratowym.

a) Uzasadnij, ze kwadraty jednostkowe o srodkach lezacych w
kole K(R) sa zawarte w kole K (R + g)

b) Uzasadnij, ze kwadraty jednostkowe o srodkach bedacych
punktami kratowymi lezacymi w kole K (R) pokrywaja w catosci
koto K (R — g)

3. Wyprowadz oszacowanie (z gory i z dotu) liczby punktéw
kratowych lezacych w kole K(R).

4. Oznaczmy przez L, liczbe par liczb catkowitych (z,y) spel-
niajacych nieréwnosé z2 + y? < n. Oszacuj L, i oblicz
L,
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