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Dana jest liczba rzeczywista r > 0.

1. Narysuj w uktadzie wspotrzednych zbiory punktéw spetnia-
jacych réwnania:

a) |z|+ |yl =7, b) 2®+y* =12

c) lz+y|+lz—yl=2r, d)2’+y*=2r* e) |z|+]yl=2r

2. Ugzasadnij algebraicznie, ze:

a) jesli |z| + |y| <7, to |z] <7, |y| <riax?+y? <r¥

b) jedli 2% +y? <72, to |z| <rily| < r;

c) |x+y|+ |z — y| < r doktadnie wtedy, gdy || <7 i |y| < 7;
d) jesli |z| <rilyl <r, to x? +y? < 2r%

e) jedli 2% +y? < 212, to |wy| < r?i|x] + |y| < 2r.

Podaj interpretacje geometryczna implikacji a), b), d), e).

3. Dane sg liczby rzeczywiste a i b. Niech m = min{a, b}, M =
max{a, b}. Pokaz, ze jezeli 2% + y? < 2r?, to

|z —af + [y = b < [a] + [b] + 27

4. Dane sa liczby rzeczywiste a i b. Niech m = min{a, b}, M =
max{a, b}. Wykaz, ze jezeli |x| + |y| < r, to

a) |z| - (r +2la|) + |y| - (r +2b]) < r?*+2Mr;

b) (x —a)®>+ (y — b)> <m?+ (M +r)>

Podaj geometryczne uzasadnienie nieréwnosci b).



