
Matematyka dyskretna II
Zestaw 4

1. Udowodnić następujące własności wielomianów Gaussa.
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2. Udowodnić, że ilość m-wymiarowych podprzestrzeni liniowych w Fn
q ,

gdzie Fq jest ciałem o q elementach, jest równa
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3. Udowodnić, że
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4. Wyliczyć pn(1, l) i pn(2, l).

5. Wyliczyć p′n(n−2), gdzie p′n(k) := pn(k)−pn(k−1) oraz pn(k) oznacza
ilość podziałów liczby n, dla których h(λ) ≤ k.

6. Udowodnić, że
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7. Udowodnić następujące równości.

(a) p′n+k(k) = pn(k).

(b) p′2n(n) = pn.

(c) p′n(k) = p′n−1(k − 1) + p′n−k(k).



8. Udowodnić, że ilość podziałów liczby n na parzyste części równa się
liczbie podziałów liczby n, w których każda liczba występuje parzystą ilość
razy.

9. Niech λ = (λ1, λ2, . . .) i µ = (µ1, µ2, . . .) będą dwoma podziałami.
Przez λ + µ oznaczać będziemy podział (λ1 + µ1, λ2 + µ2, . . .), natomiast
przez λ◦µ podział otrzymany przez uporządkowanie ciągu (λ1, µ1, λ2, µ2, . . .).
Udowodnić, że podziałem dualnym do podziału λ + µ jest podział λ̃ ◦ µ̃.

10. Niech P oznacza funkcję generującą ciągu (pn), zaś Q funkcję gene-
rującą ciągu (qn). Udowodnić, że P = Q·P(T 2). Wykorzystać tę równość do
udowodnienia wzoru

pn = qn + qn−2p1 + qn−4p2 + qn−6p3 + · · · .

Uzasadnić powyższy wzór w bezpośredni sposób.


