MATEMATYKA DYSKRETNA 11
ZESTAW 3

1. Udowodnié, ze jesli A := lim,, .o A,, oraz B := lim,, . B,, dla
Ay, B € C[[T]], m € N, to

lim (A, + B, =A+B oraz lim (A, -B,)=A-B.
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2. Niech A =" _a,T" oraz A, := Zne[o,m] a,T™, m € N. Udowod-
nié, ze jesli B(0) = 0 dla B € C|[[T]], to istnieje lim,, o A (B).

3. Udowodnié, ze jedli lim,, ., ldeg.A,, = co dla A, € C[[T]], m € N,
to istnieje lim,, o Zie[o,m} A;.

4. Udowodnié, ze jesli lim,, . ldeg(A4,, — 1) = oo dla A, € C[[T]],
m € N, to istnieje lim,, o Hz‘e[o,m} A;.

5. Udowodnié, ze jesli A = lim,,o A, dla A, € C[[T]], m € N, to
A =lim, . A,.

6. Niech A, B € C[[T7].

(1) Udowodni¢, ze jesli C := A+ B, to C' = A + B'.

(2) Udowodni¢, ze jesliC:=A-B,toC'=A"-B+ A-B.

(3) Udowodnié, ze jesli B(0) = 0 oraz C := A(B), to C' = A'(B) - B'.

7. Udowodnié, ze jesli A(0) =1 = B(0) dla A, B € C[[T]], to
In(A4-B)=InA+InB.
8. Udowodnié, ze jesli A(0) =1 oraz B :=1n.A dla A € C|[[T]], to
_A
1
9. Niech A,, € C[T], m € N, beda takie, ze A,,(0) = 1 dla kazdego

m € N oraz lim,, . ldeg(A,, —1) = oo. Udowodnié, ze jesli A = lim,, oo A
to

B/

InA= lim InA,,.
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10. Niech n € N, A = n, 4,5 € N. Udowodni¢, ze A; > j wtedy i tylko
wtedy, gdy A\; > .



