Algebra Liniowa z Geometria
Zestaw 16
Postaé¢ kanoniczna funkcjonaléw dwuliniowych
— algorytm ortogonalizacji

1. Znalez¢ forme kwadratowsa odpowiadajaca formie dwuliniowej
(=dwuliniowmu funkcjonalowi symetrycznemu) b.

(1) Gy =573
()Ge—[2 ‘61‘5‘]

2. Zmalez¢ macierz w bazie kanonicznej formy dwuliniowej na prze-
strzeni R? odpowiadajacej formie kwadratowej f.

(1) f=af + 23 + 3.

(2) f = 22% + 3x179 + 47123 + T3 + 23

(3) f =222+ 62129 + da073.

3. Sprowadzi¢ do postaci kanonicznej (A1y? + Aoys + A3y3) forme
kwadratowg f na przestrzeni R®.

(1) f =223+ 23+ 235 — 6a71x2 + dxix3 — Axos.

(2) f = 21119 + 41173 — T3 — 8203

(3) f = 22% + 3wy179 + 4dx123 + T3 + 23

4. 7Zmalez¢ baze ortonormalng przestrzeni U.

(1) U =R(1,2,2,—1)+R(1,1,-5,3) + R(3,2,8, —7).

(2) U=R(1,1,-1,-2) + R(5,8,—2,—-3) + R(3,9, 3,8).

(3) U=R(2,1,3,-1) + R(7,4,3,-3) + R(1,1,—6,0) + (5,7,7,8).

5. Znalez¢ baze ortonormalng podprzestrzeni U oraz U+ wzgledem
standardowego iloczynu skalarnego.

(1) U=R(1,-2,2,-3) + R(2,-3,2,4).

(2) U =R(1,1,1,2) + R(1,2,3,-3).

(3) U=R(, 43,5 +RE, -4

6. Stosujac algorytm ortogonalizacji do bazy ((1,0,0), (0, 1,0),(0,0,1))
znalez¢ baze ortonormalng przestrzeni R? wzgledem iloczynu skalarne-

go (sprawdzi¢) danego wzorem (z,y) — zT Ay, gdzie A = ﬁ % i]



