TEORIA GALOIS
ZESTAW 3
CIALO ROZKLADU WIELOMIAU

1. Wyznaczy¢ ciata rozktadu nad Q nastepujacych wielomianéw. W kaz-
dym przypadku wyznaczy¢ stopien odpowiedniego rozszerzenia oraz element
u € C taki, ze ciato rozkladu jest postaci C(u).

(1) 2*+1

(2) z* -2

(3) 2% —1

(4) 2°+1

(5) z*+ 2%+ 1

(6) x* —22% +2

(7) z* — 822+ 15

(8) #t + a3 —2?—22 -2

2. Niech F bedzie cialem rozkladu wielomianu f € Klz] \ {0}. Jesli
f~(z—wu) - (xr—u,), to wyrazenie

o 2
Ag =] (@i — )
i<j
nazywamy wyroznikiem wielomianu f.

(1) Udowodnié, ze jesli f = z® + az? + bz + ¢, to

A = a*b? + 18abe — 27¢* — da’c — 4b°.
(2) Udowodnié¢, ze jesli f = 2® + px + ¢, to
Ay = —27¢ — 4p°.

(3) Udowodnié¢, ze jesli f = 23 +ax? + bz +c € Q[z] i f(u) =0dlau € C,
to cialem rozktadu wielomianu f nad ciatem Q jest ciato Q(u, \/Ay).

Wskazéwka. Udowodnié¢ i wykorzystaé fakt, ze jesli f = (z — u)(x —
v)(x —w), to v+ w = —a—u oraz [f'(u)(v —w)]* = Ay.



3. Znalez¢ stopnie rozszerzenie ciata rozktadu nastepujacych wielomia-
now nad cialem Q.



