
Teoria Galois
Zestaw 2

Podstawowe Twierdzenie Teorii Galois

1. Wyznaczyć grupę AutQ R.

2. Udowodnić, że jeśli d ∈ Q+, to |AutQ(Q(
√
d))| ≤ 2.

3. Wyznaczyć grupę AutQ(Q(
√
2,
√
3,
√
5)).

4. Wyznaczyć grupy AutQ(Q( 4
√
2)), AutQ(

√
2)Q( 4

√
2) i AutQ(

√
2)Q(
√
2, 3
√
2).

5. Udowodnić, że jeśli d ∈ Q+, to ciało Q(
√
d) jest rozszerzeniem Galois

ciała Q.

6. Udowodnić, że ciało C jest rozszerzeniem Galois ciała R.

7. Udowodnić, że (jeśli |K| =∞, to) ciało K(x) jest rozszerzeniem Ga-
lois ciała K.

8. Niech G będzie grupą automorfizmów ciała K(x) generowaną przez
σ : K(x) → K(x) wyznaczone przez warunek x 7→ 1

1−x . Udowodnić, że G′ =
K(f), gdzie

f :=
1− 3x+ x3

x(1− x)
.

9. Udowodnić, że Q(x2)′′ = Q(x2) i Q(x3)′′ 6= Q(x3).

10. Wyznaczyć wszystkie podciała ciała Q(
√
2,
√
3).


