Matematyka dyskretna I
Zestaw 3

1. Udowodni¢, ze dla kazdej liczby naturalnej n liczby n!+11 (n+1)!+1
sg wzglednie pierwsze.

2. Wyliczy¢ reszte z dzielenia 10* przez n.
(1) k=6in=13.
(2) k=8in=1T.
(3) k=9in=19.
3. Udowodnié, ze jesli 31 n, to 3 | n* +n? + 1.
4. Udowodnié¢, ze jesli 3 | 22" — 1 dla kazdej liczby naturalnej n.

5. Udowodnié¢, ze Z;:ll Jj =0 (mod n) wtedy i tylko wtedy, gdy n jest
liczba nieparzysta.

( 6. )Udowodnié, ze Z;:ll 72 =0 (mod n) wtedy i tylko wtedy, gdy n # 2
mod 4).

Polecenie ,rozwiazaé kongruencje (uktad kongruencji)” oznacza, ze nalezy
otrzyma¢ odpowiedz postaci

r=k (modn)V---Vz=k, (modn)
dla pewnych liczb catkowitych kq, ..., k,, i n.

7. Rozwiaza¢ nastepujace kongruencje.

x =4 (mod 7)

8. Rozwiazaé¢ nastepujace uktady kongruencji.
(1) =3 (mod 4), z =2 (mod 7), x =1 (mod 9)
(2) =2 (mod 3), x =3 (mod 5), x =1 (mod 8), x =9 (mod 11)
(3) 2¢ =1 (mod 3), 3z =1 (mod 4), 5z =4 (mod 7)



