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Zadanie 1. Korzystajac z aksjomatéw liczb rzeczywistych udowodnij nastepujace wlasnosci:

W1 Veer0< 2= —2 <0,

W.2 Vyer — (—2) =z,

W3 Veer(z+z=2)=2=0

WA Voepa-0=0,

W.b Veer — 12 = —x,

W.6 —-0=0,0%2=0, (1) =1,

W.7 Yoer.aro 22 > 0,

W.8 0< 1,

WI Voyerz >1Ay>1=2-y>1,
W.10 VoerVinenz > 1= 2" > 1,
W1l Yy yerzy =0= (2 =0V y =0),
W12 Vyyerz >y >0=y" ' >z71 >0,
W13 VY yeryjoy (x-y) b =21y,
W Voy.cr (e <yA0<z)=>z-2<y-z,

W15 Yoy ter(0<z<yA0<z<t)=0<z-z<y-t

Zadanie 2. Udowodnij, ze w zbiorze liczb rzeczywistych elementy 0 i 1 sg wyznaczone jednoznacznie
(np. jezeli istnieja dwa zera, to sa sobie réwne).

Zadanie 3. Wykaz, ze dla dowolnej liczby rzeczywistej a > 1 istnieje > 1, dla ktérego 22 = a.
(istnienie pierwiastka kwadratowego)

Zadanie 4. Udowodnié, ze dla dowolnej liczby naturalnej postaci n = 2%, gdzie k € N oraz dla dowolnego
a > 1 istnieje x > 1, takie ze 2™ = a.

Zadanie 5. Udowodnié, ze dla dowolnej liczby naturalnej postaci n = 2%, gdzie k € N oraz dla dowolnego
0 < a < 1 istnieje 0 < x < 1, takie ze 2™ = a.

Zadanie 6. Wykaz, ze jesli a > 1 oraz 22 = a,toa>z>1.Jedlijednak 0 <a<l,to0<a<z<l1.

Zadanie 7. Niech a > 0 oraz n € N, n < 2k. Wykaz kolejno, ze:
e zbiér P = {p >0 : p" < a} posiada kres gérny s := sup P,
e jesli s < a, to istnieje liczba ¢ > 1 taka, ze (s-q)" < a,

e jesli s > a, to istnieje liczba ¢ < 1 taka, ze (s - q) jest ograniczeniem gérnym zbioru P,

e 7 powyzszych wynika, ze s = a.



