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Lista nr 2 - rozgrzewka

Twierdzenie 1. Każda liczba naturalna złożona może być przedstawiona w postaci iloczynu liczb pierw-
szych. Przedstawienie takie jest jednoznaczne z dokładnością do kolejności czynników.
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gdzie p1 < p2 < . . . < pr są liczbami pierwszymi oraz αi ∈ N.

Twierdzenie 2. (Euklidesa) Istnieje nieskończenie wiele liczb pierwszych.

Twierdzenie 3. (Twierdzenie o liczbach pierwszych)
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gdzie π(n) oznacza liczbę liczb pierwszych nie większych niż n.

Zadanie 1. Udowodnij, że jeśli m,n ∈ N, m ̸= n, to
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Zadanie 2. Niech p będzie liczbą pierwszą. Wykaż, że liczby 2p+3p nie można przedstawić w postaci
xm, gdzie x,m ∈ N, m  2.

Zadanie 3. Podaj przykład 20 kolejnych liczb złożonych.

Zadanie 4. Liczby pierwsze p i q są takie, że równanie x2 + px + q = 0 ma dwa różne rozwiązania
całkowite dodatnie. Znajdź p i q.

Zadanie 5. Wykaż, że dla dowolnej liczby całkowitej n > 1 liczba n4 + 4n nie jest pierwsza.

Zadanie 6. Wykaż, że dla dowolnej liczby naturalnej m nie istnieje wielomian, taki że p(n) jest liczbą
pierwszą dla n  m.
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