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Zadanie 1. Oblicz
NW D(2020 + 2,2020% 4 2,2020° +2,...).

Zadanie 2. W pewnej grze zawodnik moze zdobyé¢ jednorazowo 3 punkty lub 7 punktéow. Znajdz
najwieksza liczbe naturalna n, taka ze zawodnik nie ma mozliwosci zebraé¢ n punktéw.

Zadanie 3. W jaki sposéb odmierzy¢ 2 litry wody majac do dyspozycji pojemnik 9-litrowy, pojemnik
5-litrowy oraz kran z woda?

Zadanie 4. (Twierdzenie Bézout) Wykaz, ze dla dowolnych liczb calkowitych m,n istnieja liczby
catkowite x,y takie, ze
NWD(n,m) = (m,n) =xn+ ym.

Zadanie 5.  Wykaz, ze (ca,cb) = c¢(a,b).
Zadanie 6.  Wykaz, ze jesli a|be oraz (a,b) = 1, to alc.

Zadanie 7. Niech a > 1, m,n > 0 beda catkowite. Wykaz, ze

(@™ —1,a" —1) = a™™ —1

Zadanie 8. Przypus$émy, ze a,b,c € Zy, a # b, (a,b,¢) = 1 oraz a“—_bb = c¢. Wykaz, ze a — b jest

kwadratem liczby catkowite]j.

Zadanie 9.  Niech n bedzie liczbg naturalng. Znajdz NWD((QI"), (2;)7 e (2321))

Zadanie 10.  Niech n,a,b € Z beda takie, ze a # b oraz n|(a™ — b™). Wykaz, ze n| aZ:lgn.

Zadanie 11. Niech a i b beda réznymi liczbami catkowitymi dodatnimi, takimi ze ab(a + b) jest
podzielne przez a? + ab + b*. Wykaz, ze |a — b| > V/ab.

Zadanie 12.  Wykaz, ze istnieje nieskoniczenie wiele liczb pierwszych postaci 4k — 1.

Zadanie 13. Zmajdz wszystkie liczby pierwsze p i g, takie ze p+ ¢ = (p — q)>.



